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ISABEL S. LABOURIAU

Volume delimitado pelo grafico de uma fun¢do continua sobre um retangulo f : [a,b] x
[c,d — R

retangulo
R = [a,b] X [c,d]
volume
// f= // [, y)dydz
R R
retangulo R = [a, b] X [c, d] f:a,b] x [¢,d] — R continua
pa 2" subdivisoes: x; = a + ihy yi = b+ 1hy 1=0,1,...,2"

hi=(b—a)/2" hy = (d—c)/2"
Pequeno retangulo r;; = [z;, Zi41] X [y, yj41] com area a,, = hyho.
Vi; = volume sobre o pequeno retangulo

a, min f(z,y) <V;; <o, max f(z,y)
(z,y)€rij (z,y)€rij

volume aproximado

retangulo R = [a, b] X [c,d] f:la,b] x [¢,d] — R continua
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2 ISABEL S. LABOURIAU

Volume total aproximado

Zan min f(z,y) < S, Zan max f(z,y)

= (z,y)€riy; oo x,Y)ETij
S, é a aproximacao por defeito S, € a aproximagao por excesso.
2
= Z anf(xhyj)

4,7=1
A, é a aproximacao facil de calcular, s, < A, < .5,
retangulo R = [a, b] X [, d]
Como f : [a,b] X [¢,d] — R é continua, entao
a sucessao s, € crescente e a sucessao S, ¢ decrescente.

As duas sucessoes tém limite quando n — oo porque sao monoétonas e limitadas.

disso, como f é continua, entao
lim s, = lim S,

n—oo n—oo

//f—hmsn—th
R n—oo — 00

Exercicio Mostre que existe o limite lim A, e que é igual a / / f.
R

n—~o0

Definicao

Além



