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ISABEL S. LABOURIAU

Placa A C R? com densidade o(z,y) e massa pu = I, e

Definicao Momento M,_,, da placa em relacao a reta z = x,

My, = // (z — 0)p(, ) dy dz.

Momento M,—,, da placa em relacao a reta y = yo

My=y, = //A(y — yo)p(x,y) dy dz.

Definigao O centro de massa (Z,y) da placa é o ponto que satisfaz

Mx:i — 0 — My:g

Placa A C R? com densidade ¢(z,y) e massa = [, ¢.
Defini¢ao O centro de massa (Z, 1) da placa é o ponto que satisfaz
Mx:i‘ — 0 My:g — 0

ou seja

//A(Sc — Z)p(x,y) dyde =0 //A(y —9)p(x,y) dy dz = 0.

Teorema 1. O centro de massa (Z,y) da placa é o ponto que satisfaz
Myo=pz ¢ M,o=uj.

Exercicio Calcule o centro de massa da parte do disco de centro na origem e raio 1 que

estd no primeiro quadrante, com densidade constante p(z,y) =1. A= {(z,y): |(z,y)| <
T

1, x>0, y >0} Massa: ,u://lzz
A
Momento em relacao ao eixo dos yy:
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2 ISABEL S. LABOURIAU

Em coordenadas polares: A = {(r,0): 0 <r <1, 0 <60 < x/2} Momento em rela¢ao ao

eixo dos yy:
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Sélido A C R? com densidade ¢(z,y, z) e massa u = [f, .
Defini¢ao O centro de massa (Z, 4, Z) do sélido é o ponto que satisfaz

M,—o = pz My—o = pny e M,—g=pz

My—y, = ///A(x —x9)p(x,y, 2) dz dy dz
My=y, = ///A(y —y)p(z,y, ) dzdy dx
M. — / / /A (2 = 20)o(z,y, ) dz dy da

ou, o que é equivalente, (7,7, Z) satisfaz

M,—z=0 My:g =0 M,_;=0.

onde

Exercicio Calcule o centro de massa da parte da esfera de centro na origem e raio 1 que esta
no primeiro octante, com densidade constante f(x,y,2) =1. A= {(x,y,2) : |[(z,y,2)| <
1, z>0,y>0, 2> 0}
em coordenadas esféricas:

A*={(p,0,0) :0<p<1, 0<p<7m/2, 0<0<7/2}
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