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Resumo

O programa intuicionista iniciado por Brower (que durante
toda a sua vida, consistentemente o prosseguiu e desenvolveu) tem
como caracteristicas principais: por um lado a desvalorizagao da
logica, a par da linguagem, como instrumento de criacao e
fundamentag¢do matematica e, principalmente, a recusa de alguns
dos seus principios classicos (e.g. do 3° excluido, de negagdo de
quantificadores,etc.); por outro lado, uma construgao alternativa do
continuum real (e, de forma associada, de uma teoria de conjuntos),
que conduz a uma analise real com resultados fortemente
divergentes dos correspondentes classicos (e.g. o Teorema de
Brower: toda a fun¢ao real definida no continuum unitério €
continua).

Embora a logica intuicionista tenha sido integrada desde cedo
no estudo geral dos sistemas logicos formais — em virtude da
formalizacao por Heyting, que lhe concedeu um estatuto metafisico
neutral — as suas origens sao fenomenologicas e com claras raizes
em Kant (ndo na sua filosofia da matematica, mas no idealismo
transcendental), e contém como parte essencial a consideragao de
limites cognitivos associados ao tempo — ou as relagdes de tempo ¢
espago.

Comparativamente, a analise intuicionista permaneceu
marginal, mas, para um olhar matematico, ¢ talvez nela que melhor
se v€ o estranho e radical alcance da logica intuicionista e a forma
como ela se associa, em estreita interdependéncia, a outros
principios que importam, quer a pratica matematica quer a
metafisica (ontologia) ou a filosofia da linguagem: principios de
escolha (axioma da escolha), de distingao extensional/intensional,
de bivaléncia, de determinac¢ao da identidade e de elementos
constituintes (atomizacao e noc¢ao de ponto espacial)).



Em contraste com a génese do intuicionismo, a teoria de
categorias com a nog¢ao de topos, desenvolve-se a partir da década
de 60 do século passado, sem pedigree filosdfico mas na pratica
efectiva da matemadtica, com inicio na geometria (algébrica com
Grothendieck), como um movimento de grande generalizagao,
abstracc¢do e extensdo de nocoes e linguagem basicas, em particular
da no¢ao de entidades (“espacos”) constituidos por pontos,
procurando antes a esséncia dessas entidades nas suas relacoes
(através morfismos) com outras entidades e nas propriedades
universais que se possam manifestar nessas relagdes. De forma
talvez surpreendente, revelou-se que nogdes basicas em que se
fundamenta a matematica podem ser caracterizadas por
propriedades universais e, por essa via, a teoria de topos constituiu-
se como uma alternativa aos fundamentos classicos, permitindo em
particular, mas com crucial importancia, a clonagem da teoria de
conjuntos no seu seio, bem como formaliza¢des adequadas da
logica (estabelecendo também, por esse meio, € num grau nunca
antes atingido, fortes relacdes entre esta e a geometria)

Embora a teoria dos topos seja um monumento de abstrac¢ao,
de dificil acesso e percurso, € claro logo a partir da sua modelagao
mais elementar das nogdes basicas da matematica e da logica [ de_
que tentarei dar uma ideia | que ha uma prevaléncia das
caracteristicas intuicionistas e da forma como se interligam.

De um ponto de vista naturalista (o de P. Maddy, de
inspiracao quineana) que em parte adoptamos, a teoria de
categorias, em particular a teoria de topos, cumpre os critérios (de
uma indispensabilidade “relativizada’) para merecer uma atencao
privilegiada na filosofia da matematica: ¢ essencial a variadas areas
de producao matematica, e tem ainda ligacdes reconhecidamente
uteis a outras ciéncias, e.g. fisica e ciéncias da computacao; e,
sobretudo, tem o poder explicativo das grandes generalizagdes que
relacionam, integram e reinterpretam conceitos anteriores.

Como explicar, e conciliar, a marginalidade do programa
intuicionista com a clara prevaléncia dos seus principios nesta

recente € mais geral teoria de fundamentos da matematica?

“Uma vez que todos estes mistérios nos ultrapassam,



finjamos ser os seus organizadores”
Jean Cocteau

Confessada assim, a partida, a fraca pretensao das possiveis
respostas, abordarei a questao da aplicabilidade e adequacao da
matematica intuicionista, cuja negagao, que se parece impor de
forma obvia (por exemplo, como viver em ciéncia sem funcoes
descontinuas?) poderia fornecer uma explicacdo imediata, e em
seguida alguns aspectos do estruturalismo em ligacao com a teoria
das categorias; especularei depois sobre o valor geral da linguagem
e da logica (numa veia anti-broweriana) e de promessas
hilbertianas de um finitismo reivindicado.



